
UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 12.02.2013.

1. Izraqunati neodre�eni integral
∫

xdx
4
√

x3(1− x)
.

2. Odrediti lokalne ekstreme funkcije u = x4 + y4 − 2(x− y)2.

3. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog povrxima

x2 + 4y2 + 4z2 − 8z = 4, x2 + 4y2 = 4(z − 1)2 (z ≥ 1).

4. Izraqunati krivolinijski integral
∮

L

(y2 + z2)dx + (z2 + x2)dy + (x2 + y2)dz

ako je L presjeqna kriva povrxi x2 + y2 + z2 = 6 i x2 + y2 = z.

5. Odrediti konstante a i b tako da diferencijalna jednaqina

x(x− 1)y′′ + (ax + b)y′ + y = 0

ima partikularno rjexe�e y1 =
1

x− 1
, pa zatim na�i opxte rjexe�e dobijene

jednaqine.
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 29.01.2013.

1. Izraqunati odre�eni integral
∫ π

0

dx

(2 + cos x)(3 + cos x)
.

2. Na elipsoidu x2+2y2+4z2 = 8 na�i taqku koja je najuda	enija od taqke (0, 0, 3).

3. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog povrxima

x2

4
+

y2

9
= 2z,

x2

4
+

y2

9
= z2.

4. Izraqunati povrxinski integral
∫∫

S

(−x2z) dydz + y dzdx + 2 dxdy

ako je S spo	ax�a strana dijela elipsoida 4x2 + y2 + 4z2 = 1 koji pripada
prvom oktantu.

5. Odrediti opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine

(x2 + 2xy − y2) dx + (y2 + 2xy − x2) dy = 0.
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 10.10.2012.

1. Izraqunati odre�eni integral
∫ 1

0

x
√

x2 + 1 arctg x dx.

2. Odrediti ekstreme funkcije

f(x, y, z) =
1

x
+

x2

y
+

y2

z
+ 16z2

u oblasti x > 0, y > 0, z > 0.

3. Izraqunati zapreminu tijela definisanog nejednakostima

x ≥ 0, y ≥ 0, x2 + y2 ≤ 10z ≤ 30− 4x2 − 5y2.

4. Izraqunati krivolinijski integral
∫

C

(x2 + y2 + z2)dx

ako je C presjeqna kriva povrxi z = 3− x2 − 3y2 i z = 2x.

5. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine
(

2xy + x2y +
y3

3

)
dx + (x2 + y2) dy = 0.
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 25.09.2012.

1. Izraqunati nesvojstveni integral
∫ +∞

2

arctg x

(x− 1)2
dx.

2. Odrediti ekstreme funkcije f(x, y) = x2 + y2 +6x−8y +10 u kru�nom prstenu
1 ≤ x2 + y2 ≤ 100.

3. Izraqunati dvojni integral
∫ ∫

D

1

(1 + x2 + y2)2
dxdy,

ako je D oblast odre�ena nejednakostima x ≤ x2 + y2 ≤ 1.

4. Odrediti parametar m tako da krivolinijski integral
∫

L

(x− y)dx + (x + y)dy

(x2 + y2)m

ne zavisi od puta integracije. Za tako dobijeno m izraqunati ovaj integral po
zatvorenoj pozitivno orijentisanoj konturi koja obuhvata koordinatni poqetak.

5. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine

y′′ − 5y′ + 6y =
6x2 + 17x + 13

(x + 1)3
,

pa zatim odrediti partikularno rjexe�e koje zadovo	ava poqetne uslove
y(0) = 0, y′(0) = 0.
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 11.09.2012.

1. Izraqunati integral ∫ 1

1/2

1

x

√
1 + x

1− x
dx.

2. Odrediti ekstreme funkcije f(x, y) = xy2(3 − x − y) u oblasti trougla
ograniqenog pravama x = 0 , y = 0 i x + y = 5/2 .

3. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog povrxima x2+y2+z2 = 8 i x2+y2 =
2z (x2 + y2 ≤ 2z).

4. Izraqunati krivolinijski integral
∮

L

ydx + zdy + xdz,

ako je L presjeqna kriva ravni x + z = 2 i cilindra x2 + y2 = 4.

5. Odrediti opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine xy′ − 4y = x2√y.

DRUGI KOLOKVIJUM: zadaci 3, 4, 5
PISMENI ISPIT: zadaci 1, 2, 3, 4, 5
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 22.06.2012.

1. Izraqunati neodre�eni integral
∫

x + 1√
x2 + x + 1

dx.

2. Na�i uda	enost taqke (0, 1) od elipse x2

4
+

y2

9
= 1.

3. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog sa povrxi
(

x2 + y2 + z2 +
1

2

)2

= 4(x2 + y2).

4. Izraqunati krivolinijski integral
∮

L

ex(1− cos y)dx + ex(sin y − y)dy,

ako je L kriva koja ograniqava oblast 0 ≤ x ≤ π, 0 ≤ y ≤ sin x.

5. Pokazati da diferencijalna jednaqina 2x2y′ = x2y2 + 1 ima partikularno
rjexe�e oblika y1 = a +

b

x
, pa zatim odrediti �eno opxte rjexe�e.
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 22.06.2012.

1. Izraqunati neodre�eni integral
∫

x + 1√
x2 + x + 1

dx.

2. Na�i uda	enost taqke (0, 1) od elipse x2

4
+

y2

9
= 1.

3. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog sa povrxi
(

x2 + y2 + z2 +
1

2

)2

= 4(x2 + y2).

4. Izraqunati krivolinijski integral
∮

L

ex(1− cos y)dx + ex(sin y − y)dy,

ako je L kriva koja ograniqava oblast 0 ≤ x ≤ π, 0 ≤ y ≤ sin x.

5. Pokazati da diferencijalna jednaqina 2x2y′ = x2y2 + 1 ima partikularno
rjexe�e oblika y1 = a +

b

x
, pa zatim odrediti �eno opxte rjexe�e.

DRUGI KOLOKVIJUM: zadaci 3, 4, 5
PISMENI ISPIT: zadaci 1, 2, 3, 4, 5
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2
DOMA�A ZADA�A, jun 2012.

1. Izraqunati neodre�eni integral
∫

x

(x2 − 3x + 2)
√

x2 − 4x + 3
dx.

2. Izraqunati povrxinu figure ograniqene krivom x4 + y4 = a2(x2 + y2).

3. Odrediti ekstreme funkcije f(x, y, z) = sin x + sin y + sin z − sin(x + y + z) na
kocki x, y, z ∈ [0, π].

4. Na�i zapreminu tijela ograniqenog sa povrxi (x2 + y2 + z2)2 = x2 + y2 − z2.

5. Izraqunati fluks vektorskog po	a −→
b = x

−→
i + x2yz

−→
j kroz spo	ax�u stranu

povrxi z = 4
√

a2 − x2 − y2 .

6. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine

y′′ + 2y′ + y = 3e−x
√

1 + x.

¦ Svaki zadatak vrijedi 1 bod
¦ Bodovi vrijede samo u junsko-julskom ispitnom roku
¦ Uz rjexe�e svakog zadatka obavezno navesti i tekst zadatka
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 25.04.2012.

1. Izraqunati neodre�eni integral
∫

sin x− cos x

sin x + 2 cos x
dx.

2. Izraqunati odre�eni integral
∫ 4/

√
3

2

√
x2 − 4

x2
dx.

3. Funkcija f : R2 → R definisana je sa

f(x) =





x3 − xy2

x2 + y2
, ako je (x, y) 6= (0, 0),

0 , ako je (x, y) = (0, 0).

Ispitati:

a) Neprekidnost funkcije f u taqki (0, 0);
b) Postoja�e parcijalnih izvoda funkcije f u taqki (0, 0);
v) Diferencijabilnost funkcije f u taqki (0, 0).

4. Odrediti lokalne ekstreme funkcije u = 2x2 − xy + 2xz − y + y3 + z2.

5. Izraqunati zapreminu tijela zadatog nejednakostima 0 ≤ z ≤ 4−
√

x2 + y2,
2x ≤ x2 + y2 ≤ 4x.

6. Izraqunati povrxinski integral∫ ∫

S

(x2 + y2 + z2)(xdydz + ydzdx + zdxdy)

ako je S spo	ax�a strana povrxi ograniqene paraboloidom x2+y2 = 2z i ravni
z = 1.

7. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine y′′ − y = 4
√

x +
1

x
√

x
.

PRVI KOLOKVIJUM: zadaci 1, 2, 3, 4
PISMENI ISPIT: zadaci 2, 4, 5, 6, 7
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 24.01.2012.

1. Izraqunati odre�eni integral
∫ 1

0

x3 ln(1 + x3) dx .

2. Odrediti ekstreme funkcije f(x, y, z) = x+2y− 2z na sferi x2 + y2 + z2 = 9.

3. Izraqunati povrxinu dijela sfere x2 + y2 + z2 = 4 koji se nalazi unutar
cilindra x2 + y2 = 2y.

4. Izraqunati krivolinijski integral
∮

L

(x2 + 2y2)dx + (x + z)dy + ydz,

ako je L presjeqna kriva povrxi x2 + y2 = 4− z i y2 = z.

5. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine

y′ − y tg x + y2 cos x = 0.
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 21.10.2011.

1. Izraqunati neodre�eni integral
∫

dx

1 +
√

1 + 2x− x2
.

2. Odrediti ekstreme funkcije z = 2x2 + 12xy + y2 na krugu x2 + 4y2 ≤ 25.

3. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog povrxima

z = x2 + y2, x2 + y2 = x, x2 + y2 = 2x i z = 0.

4. Izraqunati krivolinijski integral
∮

L

(y2 + z2)dx + (z2 + x2)dy + (x2 + y2)dz,

ako je L presjeqna kriva cilindra x2 + y2 = 2x i polusfere z =
√

4x− x2 − y2.

5. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine

y′′ + 4y =
1

cos 2x
.
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 12.10.2011.

1. Izraqunati integral
∫ 1

1/2

dx

x
√

x(1− x)
.

2. Na elipsoidu x2

6
+ y2 + z2 = 1 na�i taqku koja je najbli�a ravni 3x+y+3z = 72.

3. Izraqunati zapreminu tijela odre�enog nejednakostima x2 + y2 + z2 ≤ 4 i
x2 + y2 ≤ 3z.

4. Izraqunati fluks vektorskog po	a −→a = x3−→i + y3−→j + z3−→k kroz spo	ax�u
stranu sfere x2 + y2 + z2 = x.

5. Pokazati da diferencijalna jednaqina

(3x3 + x)y′′ + 2y′ − 6xy = 0

ima partikularno rjexe�e u obliku polinoma drugog stepena, pa zatim odred-
iti �eno opxte rjexe�e.



UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 28.09.2011.

1. Izraqunati integral
∫ 1

0

dx

(1 + x2)2
.

2. Odrediti najma�u i najve�u vrijednost koordinate x na kru�nici x+y+z = 1,
x2 + y2 + z2 = 1.

3. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog sa povrxi (x2 + y2 + z2)3 = x2y.

4. Izraqunati povrxinski integral
∫∫

S

(x + y)z dS ako je S dio konusa

z =
√

x2 + y2 koji se nalazi unutar cilindra x2 + y2 = 2ax (a > 0).

5. Pokazati da diferencijalna jednaqina

y(1 + xy)dx− xdy = 0

ima integracioni faktor oblika λ = λ(y) pa zatim na�i �eno opxte rjexe�e.

DRUGI KOLOKVIJUM: zadaci 2, 3, 4, 5
PISMENI ISPIT: zadaci 1, 2, 3, 4, 5
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 13.09.2011.

1. Izraqunati integral
∫ 1

0

x(arctg x)2 dx.

2. Odrediti ekstreme funkcije z = x2y(6−x−y) na trouglu qija su tjemena (0, 0),
(5, 0) i (0, 5).

3. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog ravnima y = 0, z = 0, z = x i cilin-
drom x2 + y2 = 2x.

4. Izraqunati krivolinijski integral
∮

L

zdx + xdy + ydz, ako je L presjeqna
kriva sfere x2 + y2 + z2 = 1 i ravni x + y = 1.

5. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine y′ sin x cos x = y + cos x.

DRUGI KOLOKVIJUM: zadaci 2, 3, 4, 5
PISMENI ISPIT: zadaci 1, 2, 3, 4, 5
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 14.07.2011.

1. Izraqunati neodre�eni integral
∫

x4
√

3− x2 dx .

2. Odrediti ekstreme funkcije u = x2 + 2y2 + 3z2 pod uslovima x2 + y2 + z2 = 1,
x + 2y + 3z = 0.

3. Izraqunati dvojni integral
∫∫

D

arcsin
y√

x2 + y2
dxdy

ako je D oblast u prvom kvadrantu ograniqena x−osom i kru�nicama
x2 + y2 = x i x2 + y2 = 2x.

4. Izraqunati povrxinski integral
∫ ∫

S

2dxdy + ydxdz − x2zdydz

ako je S spo	ax�a strana dijela elipsoida 4x2 + y2 +4z2 = 1 u prvom oktantu.

5. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine y′′ + 3y′ + 2y =
1

1 + ex
.

DRUGI KOLOKVIJUM: zadaci 2, 3, 4, 5
PISMENI ISPIT: zadaci 1, 2, 3, 4, 5
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 27.06.2011.

1. Izraqunati neodre�eni integral
∫

dx

(2 + cos x) sin x
.

2. Na�i uda	enost taqke (0, 3, 3) od kru�nice x2 + y2 + z2 = 1, x + y + z = 1.

3. Izraqunati dvojni integral
∫∫

D

√
|x2 − y| dxdy

ako je D kvadrat zadat nejednakostima −1 ≤ x ≤ 1, 0 ≤ y ≤ 2.

4. Izraqunati povrxinski integral
∫ ∫

S

xyz(xdydz + ydzdx + zdxdy)

ako je S spo	ax�a strana dijela sfere x2 + y2 + z2 = a2 u prvom oktantu.

5. Pokazati da diferencijalna jednaqina x2(x + 1)y′′− 2y = 0 ima partikularno
rjexe�e oblika y1 = a +

b

x
, pa zatim odrediti �eno opxte rjexe�e.

DRUGI KOLOKVIJUM: zadaci 2, 3, 4, 5
PISMENI ISPIT: zadaci 1, 2, 3, 4, 5
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2
DOMA�A ZADA�A, juni 2011.

1. Izraqunati nesvojstveni integral
∫ ∞

0

x ln x

(1 + x2)3
dx.

2. Odrediti ekstreme funkcije f(x, y) = xy + yz + zx − 2xyz na trouglu qija su
tjemena (1, 0, 0), (0, 1, 0) i (0, 0, 1).

3. Na�i zapreminu tijela ograniqenog sa povrxi (x2 + y2 + z2)3 = 3xyz.

4. Dato je vektorsko po	e

−→a =
x

1 + x2 + y2

−→
i +

y

1 + x2 + y2

−→
j +

−→
k .

a) Izraqunati cirkulaciju vektorskog po	a−→a du� presjeqne krive cilindra
x2 + y2 = ax i sfere x2 + y2 + z2 = a2 u prvom oktantu.

b) Izraqunati fluks vektorskog po	a −→a kroz spo	ax�u stranu zatvorene
povrxi ograniqene cilindrom x2 + y2 = 1 , paraboloidom z = x2 + y2 i
ravni z = 0.

5. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine

(1 + x)y′′ + xy′ − y = ex(1 + x)2.

(Uputstvo : Potra�iti partikularno rjexe�e homogene diferencijalne jedna-
qine u obliku polinoma prvog stepena ili eksponencijalne funkcije y1 = emx.)

¦ Svaki zadatak vrijedi 1 bod
¦ Bodovi vrijede samo u junsko-julskom ispitnom roku
¦ Uz rjexe�e svakog zadatka obavezno navesti i tekst zadatka



UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 13.04.2011.

1. Izraqunati neodre�eni integral∫
1

(1 + x)
√

1 + x− x2
dx.

2. Izraqunati odre�eni integral
∫ π/2

π/4

x cos x

sin3 x
dx.

3. Izraqunati povrxinu figure ograniqene kru�nicom x2+y2 = 16 i parabolom
y2 = 6x.

4. Funkcija f : R2 → R je definisana sa f(0, 0) = 0 i f(x, y) =
x2y

x2 + y2
, ako je

(x, y) 6= (0, 0).

a) Pokazati da je funkcija f neprekidna u taqki (0, 0) i da u toj taqki ima
oba parcijalna izvoda.

b) Ispitati diferencijabilnost funkcije f u taqki (0, 0).

5. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

(x + y) dxdy

ako je D oblast ograniqena parabolom y2 = 2x i pravama x+y = 4 i x+y = 12.

6. Izraqunati ∮

L

ydx + zdy + xdz,

ako je L presjeqna kriva ravni x + z = 2 i cilindra x2 + y2 = 4.

7. Pokazati da diferencijalna jednaqina
xy′′ − (x + 1)y′ − 2(x− 1)y = 0

ima partikularno rjexe�e oblika y1 = emx , pa zatim odrediti �eno opxte
rjexe�e.

PRVI KOLOKVIJUM: zadaci 1, 2, 3, 4
PISMENI ISPIT: zadaci 1, 4, 5, 6, 7
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 18.02.2011.

1. Izraqunati integral ∫ 2

1

dx

x2
√

x2 − 1
.

2. Odrediti lokalne ekstreme funkcije

f(x, y) = (x + y)e−x2−y2

.

3. Izraqunati trojni integral
∫ ∫ ∫

T

(x2 + y2 + z2) dxdydz

ako je T tijelo ograniqeno paraboloidom x2 + y2 = 2z i ravni z = 1 .

4. Izraqunati krivolinijski integral
∮

L

(y − z)dx + (z − x)dy + (x− y)dz,

ako je L presjeqna kriva cilindra x2 + y2 = 4 i ravni x + z = 2.

5. Odrediti opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine

xy′ − 2x2√y = 4y.
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2

DOMA�A ZADA�A, jun 2010.

1. Izraqunati neodre�eni integral
∫

xearctgx

(1 + x2)3/2
dx.

2. Izraqunati povrxinu figure ograniqene krivom x4 + y4 = x2 + y2.

3. Odrediti ekstreme funkcije f(x, y) = xy + yz + zx − 2xyz na trouglu qija su
tjemena (1, 0, 0), (0, 1, 0) i (0, 0, 1).

4. Na�i zapreminu tijela ograniqenog sa povrxi (x2 + y2 + z2)2 = x2 + y2.

5. Na�i povrxinu dijela sfere x2 + y2 + z2 = 1 koji se nalazi unutar cilindra
x2 + y2 = x.

6. Izraqunati povrxinski integral
∫ ∫

S

xzdydz + x2ydzdx + y2zdxdy

ako je S spo	ax�a strana zatvorene povrxi sastav	ene od paraboloida z =
x2 + y2 , cilindra x2 + y2 = 1 i ravni z = 0.

7. Na�i u obliku polinoma prvog stepena partikularno rjexe�e diferencijalne
jednaqine

(x3 − 1)y′ = 2xy2 − x2y − 1,

pa zatim odrediti �eno opxte rjexe�e.

8. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine

(1 + x)y′′ + xy′ − y = ex(1 + x)2.

(Uputstvo : Potra�iti partikularno rjexe�e homogene diferencijalne jedna-
qine u obliku polinoma prvog stepena ili eksponencijalne funkcije y1 = emx.)
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 16.04.2010.

1. Izraqunati neodre�eni integral
∫

dx

(x2 + 4)
√

1− x2
.

2. Izraqunati odre�eni integral
∫ π/4

0

tg6x dx.

3. Izraqunati zapreminu tijela koje nastaje rotacijom oko x−ose grafika funkcije

y =

√
x− x2

1 + x2
.

4. Ispitati neprekidnost, postoja�e parcijalnih izvoda i diferencijabilnost
funkcije f(x, y) = 3

√
x3 + y3 u taqki (0, 0).

5. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog paraboloidom z = x2 + y2, cilin-
drima x2 + y2 = x , x2 + y2 = 2x i ravni z = 0.

6. Izraqunati krivolinijski integral
∮

C

(y2 + z2)dx + (z2 + x2)dy + (x2 + y2)dz,

ako je C presjeqna kriva sfere x2 + y2 + z2 = 4x i cilindra x2 + y2 = 2x
(z > 0).

7. Rijexiti diferencijalnu jednaqinu

y′′ − 2y′ + y =
ex

x
.

PRVI KOLOKVIJUM: zadaci 1, 2, 3, 4
INTEGRALNI ISPIT: zadaci 1, 4, 5, 6, 7
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
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Matematika 2 5.02.2010.

1. Izraqunati integral ∫ +∞

0

x ln x

(1 + x2)2
dx.

2. Odrediti ekstreme funkcije u = x− 2y + 2z pod uslovom x2 + y2 + z2 = 1.

3. Izraqunati zapreminu tijela zadatog nejednakostima

x2 + y2 ≤ z ≤
√

2− x2 − y2 .

4. Izraqunati krivolinijski integral
∮

L

zdx + xdy + ydz,

ako je L presjeqna kriva cilindra x2 + y2 = 1 i ravni y + z = 1.

5. Na�i u obliku polinoma prvog stepena partikularno rjexe�e diferencijalne
jednaqine

(x3 − 1)y′ = 2xy2 − x2y − 1,

pa zatim odrediti �eno opxte rjexe�e.
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 20.10.2009.

1. Izraqunati integral ∫ +∞

0

arctg x

(1 + x)2
dx.

2. Odrediti ekstreme funkcije z = x2 + 24xy + 8y2 na kru�nici x2 + y2 = 1.

3. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog sa povrxi (x2 + y2 + z2)2 = 4x.

4. Izraqunati krivolinijski integral
∮

L

ydx + zdy + xdz,

ako je L presjeqna kriva sfere x2 + y2 + z2 = 1 i ravni x + y = 1.

5. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine

y′ sin x cos x = y + cos x,

pa zatim odrediti �eno partikularno rjexe�e koje je ograniqeno kad x → π/2.
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 21.09.2009.

1. Izraqunati odre�eni integral
∫ 2

1

dx

1 +
√

2x− x2
.

2. Odrediti minimalnu vrijednost funkcije f(x, y, z) = x2 + y2 + z2 pod uslovom
(x + y)2 + z = 1.

3. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog povrxima x2 + y2 = x, x2 + y2 = 2x,
z = x2 + y2 i ravni z = 0.

4. Izraqunati fluks vektorskog po	a −→a = x2z
−→
i + y

−→
j + z

−→
k kroz spo	ax�u

stranu zatvorene povrxi ograniqene koordinatnim ravnima i dijelom sfere
x2 + y2 + z2 = 1 u prvom oktantu.

5. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine

(1 + x)y′′ + xy′ − y = ex(1 + x)2.

(Uputstvo : Potra�iti partikularno rjexe�e homogene diferencijalne jedna-
qine u obliku polinoma prvog stepena ili eksponencijalne funkcije y1 = emx.)
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Matematika 2 8.09.2009.

1. Izraqunati odre�eni integral
∫ 1

0

x2

1 + x2
arctg x dx.

2. Odrediti taqku ravni x + 2y + 3z = 14 za koju je zbir kvadrata rastoja�a do
tjemena kocke [−1, 1]3 minimalan.

3. Izraqunati zapreminu tijela odre�enog nejednakostima

(z − 1)2 ≤ x2 + y2, x2 + y2 ≤ y, x2 + y2 ≤ x
√

3.

4. Izraqunati krivolinijski integral
∮

L

(y2 + z2)dx + (z2 + x2)dy + (x2 + y2)dz,

ako je L presjeqna kriva cilindra x2 + y2 = 2x i polusfere z =
√

4x− x2 − y2.

5. Na�i opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine

y′′ − y =
ex

1 + ex
.
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 6.07.2009.

1. Izraqunati neodre�eni integral
∫

x 3
√

x + 2

x + 3
√

x + 2
dx.

2. Odrediti ekstreme funkcije f(x, y) = cos x + cos y + sin(x + y) na kvadratu
{(x, y) : 0 ≤ x ≤ π/2, 0 ≤ y ≤ π/2}.

3. Izraqunati povrxinu figure ograniqene krivom (x2 + y2)2 = x3.

4. Izraqunati fluks vektorskog po	a −→a = x2−→i + y2−→j + z2−→k kroz spo	ax�u
stranu konusa x2 + y2 = z2 (0 ≤ z ≤ 1).

5. Pokazati da diferencijalna jednaqina

x2y′ + x2y2 + xy = 4

ima partikularno rjexe�e oblika y1 = a/x , pa zatim odrediti �eno opxte
rjexe�e.

DRUGI KOLOKVIJUM : zadaci 2, 3, 4, 5
INTEGRALNI ISPIT : zadaci 1, 2, 3, 4, 5
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UNIVERZITET U ISTOQNOM SARAJEVU
ELEKTROTEHNIQKI FAKULTET

Matematika 2 19.05.2009.

1. Luk krive y =
|x|

1 + x2
u intervalu izme�u dvije taqke maksimuma rotira oko

x−ose. Na�i zapreminu dobijenog obrtnog tijela.

2. Odrediti ekstreme funkcije f(x, y) = sin x + cos y + cos(x − y) na kvadratu
{(x, y) : 0 ≤ x ≤ π/2, 0 ≤ y ≤ π/2}.

3. Izraqunati dvojni integral
∫ ∫

D

(x + y) dx dy, ako je D krug zadat nejednaqi-
nom x2 + y2 ≤ x + y.

4. Izraqunati fluks vektorskog po	a −→a = x3−→i + y3−→j + z3−→k kroz spo	ax�u
stranu dijela sfere x2 + y2 + z2 = 1 u prvom oktantu.

5. Pokazati da diferencijalna jednaqina

xy′′ − (x + 1)y′ − 2(x− 1)y = 0

ima partikularno rjexe�e oblika y1 = emx , pa zatim odrediti �eno opxte
rjexe�e.
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Matematika 2 16.04.2009.

1. Izraqunati neodre�eni integral
∫

x3 ln(1 + x3) dx.

2. Izraqunati odre�eni integral
∫ π/4

0

tg4x dx.

3. Funkcija f : R2 → R je definisana sa f(0, 0) = 0 i f(x, y) =
x2y

x2 + y2
, ako je

(x, y) 6= (0, 0).

a) Pokazati da je funkcija f neprekidna u taqki (0, 0) i da u toj taqki ima
oba parcijalna izvoda.

b) Ispitati diferencijabilnost funkcije f u taqki (0, 0).

4. Izraqunati dvojni integral
∫ ∫

D

|xy| dx dy , ako je D oblast zadata nejed-
nakostima 1 ≤ x2 + y2 ≤ 2x .

5. Izraqunati fluks vektorskog po	a −→a = x3−→i + y3−→j + z3−→k kroz spo	ax�u
stranu dijela sfere x2 + y2 + z2 = 1 u prvom oktantu.

6. Data je diferencijalna jednaqina (ex + 1)y′′ − 2y′ − exy = 0.

a) Pokazati da data jednaqina ima partikularno rjexe�e oblika y1 = ex + a.
b) Na�i opxte rjexe�e date jednaqine.

PRVI KOLOKVIJUM: zadaci 1, 2, 3
INTEGRALNI ISPIT : zadaci 2, 3, 4, 5, 6
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Matematika 2 19.10.2007.

1. Izraqunati integral ∫
x2 − 1

x2 + 1
arctgx dx.

2. Odrediti ekstreme funkcije z = 2x2 + 12xy + y2 na kru�nici x2 + 4y2 = 25.

3. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog povrxima

z = x2 + y2, x2 + y2 = x, x2 + y2 = 2x i z = 0.

4. Izraqunati integral ∫ ∫

S

dx dy

z
,

ako je S gor�a strana polusfere z =
√

1− x2 − y2 .

5. Odrediti opxte rjexe�e diferencijalne jednaqine

y′′ + 2xy′ + (x2 + 1)y = 0,

ako je poznato da ona ima partikularno rjexe�e oblika y1 = eax2 ,
gdje je a neka konstanta.
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Matematika 2 10.07.2007.

1. Izraqunati
∫

ln(
√

1− x +
√

1 + x) dx.

2. Izraqunati ∫ π/2

0

dx

3 + 2 cos x
.

3. Izraqunati povrxinu figure ograniqene krivom y2 = x3 − x4.

4. Funkcija f(x, y) je definisana sa f(0, 0) = 0 i f(x, y) = xy
x2 − y2

x2 + y2
, ako je

(x, y) 6= (0, 0). Pokazati da funkcija f ima u taqki (0, 0) oba mjexovita parci-
jalna izvoda drugog reda, i da su oni razliqiti.

5. Odrediti ekstreme funkcije z = x2 + y2 − 12x + 16y na krugu x2 + y2 ≤ 25.

6. Izraqunati zapreminu tijela ograniqenog povrxima z = x2 + y2 i z = x + y.

7. Izraqunati ∮

L

ydx + zdy + xdz,

ako je L presjeqna kriva ravni x + z = 2 i cilindra x2 + y2 = 4.

8. Data je diferencijalna jednaqina y′ − 2xy + y2 = 5− x2.

a) Na�i u obliku polinoma prvog stepena partikularno rjexe�e date jedna-
qine.

b) Na�i opxte rjexe�e date jednaqine.

PRVI KOLOKVIJUM: zadaci 1, 2, 3, 4
DRUGI KOLOKVIJUM: zadaci 5, 6, 7, 8
INTEGRALNI ISPIT : zadaci 1, 2, 4 ili 5, 6, 7, 8
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